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Рассмотрена модель множественной регрессии, в которой зависимые дан-
ные наблюдаются с искажениями: вместо точных значений известен только ин-
тервал, в который они попадают. Проанализирована простая нулевая и сложная 
альтернативная гипотезы о значении параметров модели. Для их проверки 
предложены два статистических теста. 
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Введение 

Регрессионная модель широко применяется. Но на практике чаще встречаются 
различные отклонения от нее: регрессионные модели с выбросами [8, 9]; пропусками 
[7]; округлением [1]; цензурированием [3, 4]; группированием [2]. Для таких моделей 
необходимо строить эффективные статистические выводы. 

Рассмотрим регрессионную модель при наличии классификации зависимой пе-
ременной: вместо точного значения мы наблюдаем лишь интервал, которому это зна-
чение принадлежит. Состоятельность оценки максимального правдоподобия (ОМП) 
для параметров регрессионной модели при наличии классификации наблюдений изу-
чена в [10]. Проверим статистические гипотезы об истинном значении параметров 
модели. 

Математическая  модель 

Пусть регрессионная модель имеет вид: 
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Определена последовательность K непересекающихся интервалов (2  K < + ∞): 
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Асимптотическая  нормативность  ОМП 

Используя модельные предположения (1), (2), определим функцию 
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Максимизируя функцию )(l  по ,  найдем оценки максимального правдоподо-
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Теорема 1. Пусть ОМП ̂  является состоятельной оценкой вектора параметров 
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Проверка  простой  нулевой  гипотезы   
и  сложной  альтернативной  гипотезы 

Определим две гипотезы: простую нулевую и сложную альтернативную 
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Статистика отношения правдоподобия для проверки сложных гипотез H0, H1 примет 
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Компьютерное  моделирование 

Для компьютерного моделирования в качестве функции нелинейной регрессии 
использовалась производственная функция Кобба – Дугласа [6]: 
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Статистика ̂  является оценкой ошибки I рода построенного статистического 

теста, статистика ŵ  – оценка мощности построенного статистического теста. На рис. 

1 и 2 изображены графики зависимости ̂  и ŵ  от объема выборки n соответственно. 



 

 

 
Рис. 1. График зависимости ̂  от n 

 
Рис. 2. График зависимости ŵ  от n 

Заключение 

Рассмотрена регрессионная модель, в которой зависимые данные наблюдаются 
неполностью: вместо точных значений известны только номера классов, в которые 
они попадают. Построены статистические тесты для проверки простой нулевой и 
сложной альтернативной гипотез для множественной регрессии при наличии класси-
фикации наблюдений. Проведены численные эксперименты, иллюстрирующие тео-
ретические результаты.  
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