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Применение тождества Гильберта для резольвент
к вычислению некоторых интегралов от специальных функций

С. М. Ситник (Белгород, Россия)

Рассмотрим два никак не связанных между собой математических факта. Первый
из них — это тождество Гильберта для резольвент [1]

Rλ(A)−Rµ(A) = (λ− µ)Rλ(A)Rµ(A). (1)

Второй факт — формула для резольвенты оператора дробного интегрирования Римана–
Лиувилля
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λ
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где Eα,α(t)—функция Миттаг–Лефлера [2]–[5]. Эта формула была впервые выписана в
работе Э. Хилле и Я.Д. Тамаркина [4] в 1930 г. без доказательства, первое известное
мне опубликованное доказательство приведено в книге М.М. Джрбашяна [5].

Основная идея доклада состоит в подстановке (2) в (1), на этом пути можно получить
ряд определённых интегралов со специальными функциями в ядрах. Например:
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Эта формула содержит частные случаи с гипергеометрическими функциями 0Fm со
специальными наборами параметров.

При выборе других резольвент со специальными или элементарными функциями в
ядрах можно получить дополнительно ряд подобных формул.
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