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Динамические многофакторные производственные функции,
учитывающие расширенно нейтральный по Хиксу

научно-технический прогресс
А. Ф. Проневич (Гродно, Беларусь), Г. А. Хацкевич (Минск, Беларусь)

Рассмотрим многофакторную производственную функцию (ПФ)

y = f(x, t) ∀(x, t) ∈ G× R+, G ⊂ Rn
+ = {x ∈ Rn : xi ⩾ 0, i = 1, . . . , n}, (1)

где y — выпуск продукции, x = (x1, . . . , xn) есть вектор затрат производственных ре-
сурсов, t — параметр времени из полуоткрытого числового луча R+ = [0; + ∞), каж-
дое значение которого выражает определенный уровень научно-технического прогресса
(НТП), а неотрицательная функция f является дважды непрерывно дифференцируе-
мой на множестве G× R+.

Цель данной работы — предложить концепцию расширенной нейтральности по Хик-
су в многофакторном случае (для случая n = 2 см., например, [1]) и установить ана-
литические виды динамических многофакторных ПФ, учитывающих расширенно ней-
тральный по Хиксу НТП.

Будем говорить, что НТП является расширенно нейтральным по Хиксу относитель-
но факторов xi и xj, i, j ∈ {1, . . . , k}, i ̸= j, k ⩽ n, если предельная норма замещения
MRTSij(f) не зависит от параметра t НТП. Если условие нейтральности выполняется
при всех индексах i, j = 1, . . . , k, i ̸= j, k ⩽ n, то скажем, что НТП является расши-
ренно нейтральным по Хиксу относительно факторов x1, . . . , xk, а при k = n — просто
расширенно нейтральным по Хиксу.

Основной результат выражает следующее утверждение, которое обобщает положе-
ния работы [2] и расширяет представления для ПФ, полученные в [3].

Теорема. ПФ (1) учитывает расширенно нейтральный по Хиксу относительно фак-
торов производства x1, . . . , xk, k ⩽ n, НТП тогда и только тогда, когда она представима
в форме f(x, t) = Φ

(
Ψ(x), xk+1, . . . , xn, t

)
, где функции Φ (неотрицательная) и Ψ явля-

ются непрерывно дифференцируемыми.
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Рассмотрим оператор

D
[µ]
0xf(x) =

∫
R
Dt

0xf(x)µ (dt) , (1)


