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В [4] для нечетного r установлена r-разрешимость группы с P-субнормальной силовской
r-подгруппой. Несложно проверить, что в простой группе G силовская r-подгруппа сильно
пермутируема и P-субнормальна тогда и только тогда, когда r = 2 и G ∼= L2(7).
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Все рассматриваемые группы являются конечными. Пусть σ = {σi | i ∈ I} — некоторое
разбиение множества всех простых чисел P, G — группа. Тогда σ(G) = {σi | σi ∩π(|G|) 6= ∅}.
Группа G называется [1]: σ-примарной, если G является σi-группой для некоторого i; σ-
нильпотентной, если каждый главный фактор H/K группы G является σ-центральным
в G, то есть полупрямое произведение (H/K) o (G/CG(H/K)) является σ-примарным; σ-
разрешимой, если G = 1 или G 6= 1 и каждый главный фактор G является σ-примарным.
Классы всех σ-нильпотентных и всех σ-разрешимых групп обозначают через Nσ и Sσ со-
ответственно. Функция f вида f : σ → {формации групп} называется формационной σ-
функцией [2]. Всякая формационная σ-функция f определяет класс групп LFσ(f):

LFσ(f) = (G | G = 1 или G 6= 1 и G/Oσ′i,σi(G) ∈ f(σi) для всех σi ∈ σ(G)).

Если для формации F имеет место равенство F = LFσ(f), то F называют σ-локальной, а
формационную σ-функцию f — σ-локальным определением формации F.

Пусть H — некоторый класс групп. Тогда σ-локальную формацию F будем называть
Hlσ -критической (или минимальной σ-локальной не H-формацией), если F 6⊆ H, но все соб-
ственные σ-локальные подформации из F содержатся в классе групп H. В частности, если
H = Nσ — формация всех σ-нильпотентных групп, то Hlσ -критическую формацию F будем
называть (Nσ)lσ -критической или минимальной σ-локальной не Nσ-формацией.

Изучение Hlσ -критических формаций начато в работе [3], где, в частности, получено опи-
сание минимальных σ-локальных неSσ-формаций. В этом направлении доказана следующая

Теорема. Пусть F — σ-локальная формация, F 6⊆ Nσ. Тогда и только тогда F — мини-
мальная σ-локальная не Nσ-формация, когда F = lσform(G), где G — такая монолитическая
группа с монолитом P = GNσ , что выполняется одно из следующих условий:

(1) G = [P ]Q, где P = CG(P ) — самоцентрализуемая минимальная нормальная p-
подгруппа группы G, p ∈ σi, Q — простая σj-группа, j 6= i, при этом если Q — неабелева
группа, то |σj | ≥ 3;

(2) G = [P ]Q, где P — неабелева σi-группа, |σi| ≥ 3, Q — простая σj-группа, j 6= i, при
этом, если Q — неабелева группа, то |σj | ≥ 3;

(3) G = P — простая не σ-примарная группа.
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Рассматриваются только конечные группы. Запись Y lX означает, что Y — максималь-
ная подгруппа группы X; YX =

⋂
x∈X Y

x — ядро подгруппы Y в группе X. Формацию F
называют формацией с условием Шеметкова или кратко Š-формацией, если каждая мини-
мальная не F-группа является группойШмидта или группой простого порядка. ПодгруппуH
группы G называют 2-максимальной, если в группе G существует максимальная подгруппа
M , содержащая H, такая что H — максимальная подгруппа в M .

Пусть F — формация, G — группа, H — подгруппа группы G. Подгруппа H называется
F-субнормальной, если G = H или существует такая цепочка подгрупп

H = H0 l H1 l . . .lHn = G,

что Hi/(Hi−1)Hi ∈ F для всех i.
Группы с F-субнормальными примарными подгруппами для различных формаций F ис-

следовались в работах [1-5].
Следуя [6], подгруппу H группы G будем называть абсолютно F-субнормальной в G, если

любая содержащая ее подгруппа F-субнормальна в G. Для наследственной формации F каж-
дая подгруппа группы G, содержащая ее F-корадикал GF, будет абсолютно F-субнормальной.

Теорема. Пусть F — наследственная насыщенная Š-формация, содержащая все ниль-
потентные группы, и пусть G — группа такая, что G /∈ F. Тогда следующие утверждения
эквивалентны:

(1) каждая примарная циклическая подгруппа группы G самонормализуема или абсо-
лютно F-субнормальна в G;

(2) каждая 2-максимальная подгруппа группы G F-субнормальна в G;
(3) каждая собственная подгруппа группы G абелева.
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