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для автономных полиномиальных дифференциальных систем, как вещественных, так и ком-
плексных. В этом случае решения дифференциальных систем не имеют подвижных (т.е.
зависящих от начальных данных) особых точек.

Рассмотрим автономную систему обыкновенных дифференциальных уравнений (приm =
1) или вполне разрешимую [7, c. 21] автономную систему уравнений в полных дифференци-
алах (при m > 1)

dx = P (x)dt (1)

(систему
dw = S(w)dz), (2)

где n > 1,m > 1, а элементами матрицы P = ||Pji|| : Rn → Rmn (матрицы S = ||Sji|| : Cn →
Cmn) являются полиномы.

Получены следующие утверждения [8].
Теорема 1. У нелинейной полиномиальной автономной системы обыкновенных диф-

ференциальных уравнений (1) (системы (2)) общего положения существуют решения, не
определенные на всей вещественной прямой R (комплексной плоскости C).

Теорема 2. У вполне разрешимой нелинейной полиномиальной автономной системы
(1) (системы (2)) общего положения существуют решения, не определенные на всем про-
странстве Rm (пространстве Cm).

Приведены примеры систем (1) (систем (2)), у которых любое решение продолжимо на
все пространство Rm (пространство Cm), m > 1.
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Для системы

y′ = 2
yk

v
, u′ = u2 + buv, v′ = −2uv + av2 + 2kyk−1, (1)

где a, b - параметры, a 6= 0, k ∈ N, k > 1, укажем необходимые условия отсутствия подвижных
многозначных особых точек. Для функции y построим уравнение

y′y′′′ =
3

2
y′′

2
+ 2a(m+ 2)yky′′ − 2akyk−1y′

2
+ 2a2(2m+ 1)y2k, (2)
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где m = b
a . Если s – порядок полюса функции y, то k = 1 + 2

s . Значит, для отсутствия у
функции y точек ветвления необходимо считать s = 2, k = 2 или s = 1, k = 3. Поэтому для
уравнения (2) будем иметь следующие резонансные наборы [1]:

а) (2,− 3
a ;−1, 6, 1 + 3m), (2,− 1

a(2m+1) ;−1, 3m+3+
√
D

2(2m+1) , 3m+3−
√
D

2(2m+1) ), D = 57m2 + 58m+ 17;
б) (1, α;−1, 4, 1 + 2m), aα2 = −1.
Чтобы резонансы уравнения (2) были целыми и различными в случае а) необходимо m =

−1. В этом случае уравнение (2) масштабным преобразованием приводится к уравнению,
полученному в [2], мероморфность решений которого доказана в [1].

В случае б) для функции u из системы (1) построим уравнение
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общее решение которого согласно [3] имеет подвижные точки ветвления. Таким образом,
верна

Теорема. Общее решение системы (1) только при k = 2, b = −a является мероморф-
ным.
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Отражающая функция [1, с. 62] определяется через общее решение дифференциального

уравнения. Различные дифференциальные уравнения могут иметь одинаковые отражающие
функции. При этом их решения обладают рядом одинаковых свойств, таких как периодич-
ность, устойчивость и др. Как известно [2, с. 43] линейная отражающая функция скалярного
дифференциального уравнения первого порядка ẋ = X(t, x) имеет вид

F (t, x) = α(t)eβ(t) + e2β(t)x, (3)

где α(t), β(t) – нечетные дифференцируемые функции. Для того чтобы уравнение Абеля
имело линейную отражающую функцию (1) необходимо и достаточно, чтобы уравнение Абе-
ля имело вид

ẋ = a(t)e2β(t)x3 + eβ(t)
(
b(t) + 3

2α(t)a(t)
)
x2 +

(
c(t) + α(t)b(t)− β̇(t)

)
x+

+e−β(t)
(
d(t) + 1

2α(t)c(t)− 1
4α

3(t)a(t)− 1
2 α̇
)
,

(4)




