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Теорема. Пусть 0 < p <∞, s =∈ N, P ∈ Pn. Тогда∥∥∥P [s]
∥∥∥
p,α
6 ns ‖P‖p,α . (1)

Отметим, что соотношение (1) является точным и в качестве приложения позволяет по-
лучить соответствующий аналог обратной теоремы. В случае α = 1/p этот результат был
получен ранее в [1].
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Обозначим через Ch кольцо h-комплексных чисел, т. е. чисел вида z = x + jy, x, y ∈ R,
j2 = 1, j 6= ±1 [1]. Пусть D — область в Ch2.

Определение. Пусть функция g : D → Ch. Говорят, что функция f : U ⊂ Ch → Ch,
w = f(z) задана на U неявно уравнением g(z, w) = 0, если для любых z ∈ U выполняется
g (z, f(z)) = 0.

Пусть z = x + jy, w = u + jv. Тогда g(z, w) = A(x, y, u, v) + jB(x, y, u, v), и
D∗ = {(x, y, u, v) ∈ R4|(z, w) ∈ D}. Поставим g в соответствие согласованное отображение

G =

[
A

B

]
: D∗ → R2, Gz

′ =

[
Ax
′ Ay

′

Bx
′ By

′

]
, Gw

′ =

[
Au
′ Av

′

Bu
′ Bv

′

]
,

J = det
[
Gw
′(z, w)

]
.

Теорема. Пусть выполнены следующие условия:

1. G дважды дифференцируемо в D∗ и

Au
′ = Bv

′, Av
′ = Bu

′, Ax
′ = By

′, Ay
′ = Bx

′;

2. (z0, w0) ∈ D;

3. g(z0, w0) = 0;

4. det [Gw
′(z0, w0)] 6= 0.

Тогда существует окрестность U точки z0 и единственная h-голоморфная функция [2]
f : U → Ch, что для любого z ∈ U выполняется g (z, f(z)) = 0, w0 = f(z0). При этом

f ′(z) =
1

J

[(
−Ax′Au′ +Bx

′Bu
′)+ j

(
Ax
′Bu
′ −Au′Bx′

)]
.
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Пусть µ – положительная борелевская мера с компактным носителем F = suppµ ∈ R.
Преобразование Коши меры µ

µ̂(z) =

∫
F

dµ(t)

t− z
, z ∈ C

называется функцией Маркова.
Задачи, связанные с рациональными аппроксимациями функций Маркова, ведут свою

историю с работ А. А. Гончара [1], являются классическими и затронули интересы многих
математиков (см., напр., [2;3]).

Среди методов рациональной аппроксимации можно выделить интегральные операто-
ры, восходящие своими корнями к рядам Фурье и методам их суммирования. В [4] были
найдены асимптотические оценки равномерных приближений функций Маркова на отрезке
[−1, 1] частичными суммами рядов Фурье по системе рациональных функций, введенных
М. М. Джрбашяном и А. А. Китбаляном при условии фиксированного числа геометрически
различных полюсов аппроксимирующей функции. Заметим, что приближения непрерывных
функций с характерными особенностями рациональными функциями с фиксированным чис-
лом геометрически различных полюсов впервые были введены в работах К. Н. Лунгу (см.,
напр., [5]).

В [6] был построен интегральный оператор типа Фурье–Чебышёва, ассоциированный с
системой рациональных функций Чебышёва–Маркова. В докладе предполагается осветить
круг вопросов, относящихся к рациональной аппроксимации функций Маркова этим опера-
тором, а также другими операторами, построенными по аналогии с некоторыми известными
методами суммирования рядов Фурье при условии фиксированного количества геометриче-
ски различных полюсов. Подробно изучается случай, когда мера µ удовлетворяет следующим
условиям dµ(t) = ϕ(t)dt, ϕ(t) � (t− 1)γ , suppµ ∈ [1, a], a > 1.
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