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Пусть G ⊂ C — ограниченная область, граница которой ∂G является жордановой кри-
вой. Для z ∈ G введём ρ(z) = ρ(z, ∂G) = min{|z − ξ| : ξ ∈ ∂G} — расстояние точки z до
границы ∂G. Через m2 обозначим плоскую меру Лебега в C. Для положительных p и µ вве-
дём Ap,µ(G) — пространство Бергмана аналитических в G функций, т.е. f ∈ Ap,µ(G), если
конечна квазинорма

‖f‖Ap,µ(G) =

(∫
G
|f(z)|pρpµ−1(z)dm2(z)

)1/p

.

Далее введём Bα
τ (G) — пространство Бесова аналитических в G функций. Именно, f ∈

Bα
τ (G)(0 < τ <∞, α ∈ R), если f аналитична в G и

‖f‖Bατ (G) = ‖f (s)‖Aτ,s−α(G) <∞, s = [α] + 1,

где [α] — целая часть α. Здесь, как обычно, f (0) = f, f (s) при s ≥ 1 — это s−я производная f,
a f (s) при s < 0 — это (−s)-я первообразная функции f. В случае s < 0 в определении Bα

τ (G)
предпологается, что f (−1)(z0) = f (−2)(z0) = . . . = f (−s)(z0) = 0 в некоторой фиксированной
точке z0 ∈ G.

Рассматриваемая задача существенно зависит от границы ∂G. Мы будем преполагать,
что ∂G является кривой Лаврентьева, т. е. ∂G спрямляема и существует постоянная κ =
κ(∂G) > 0 такая, что для любых точек ξ1, ξ2 ∈ ∂G длина наименьшей из двух дуг ∂G,
соединяющих ξ1 и ξ2, не превышает κ|ξ1 − ξ2|.

Теорема. Пусть G — ограниченная область, граница которой является кривой Лаврен-
тьева, p и µ — положительные числа такие, что µ+ 1

p 6∈ N. Тогда для α > −µ, 1
τ = α+ µ+ 1

p
и r — рациональной функции степени не выше n, n ≥ 1, из Ap,µ(G) выполняется неравенство

‖r‖Bατ (G) ≤ cnα+µ‖r‖Ap,µ(G),

где c > 0 и не зависит от n и r.
Ранее теорема 1 была известна для круга, полуплоскости и, в некоторых частных случаях,

для области, см. [1 – 3].
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