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Рис. 3. Зависимость критической нагрузки от 
направления сжимающей силы (1—в точке fi,

2—в точке А)

Kic = 273 к1,._ -  вязкость разрушения стали [1. С. 607]; 1 = 1м м - половина
мм3'

длины трещины; (Nb N2) = ( -  Pi^cO.O), Pi,2(a) -  критическая нагрузка на 
бесконечности, при которой происходит хрупкое разрушение [1. С. 151] 
в точках В и А  соответственно. Графики показывают, что разрушение 
происходит в точке В.
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УДК 517.538.3
И. Н. БРУЙ

О КЛАССАХ НАСЫЩЕНИЯ НЕКОТОРЫХ МЕТОДОВ 
СУММИРОВАНИЯ РЯДОВ ФАБЕРА

Пусть метод суммирования д определен последовательностью 
дш(£), rneZ0, функций, заданных на некотором множестве S изменения 
параметра £ с точкой сгущения ш. Например, для метода Фейера 
дт(£): = тах(0; 1 -  т (£  + 1) _1), где параметр £ пробегает множество 3 = Z0 
с точкой сгущения ш = +<х>, а для метода Абеля -  Пуассона дш(£): = £т, 
где множество 2 = [0; 1[ и точка сгущения ш = 1.

И пусть функции дт(£) удовлетворяют условию

VmeNl- дт (£) = ( £ Ь, ( д )  V) .€,(£) +o(e,(S) ), £-*», (D 
1-0

где число reN, коэффициент Ьг(д)*0 и положительная функция t,(£) 
монотонно стремится к нулю при £—ко.

Теорема. Пусть GcC -  жорданова область со спрямляемой границей. 
И пусть метод суммирования д рядов Фабера

f - E  am(f; G ) Pm(G; z) (2)
m = 0

(определение последних см. в [1. С. 366] или [2. С. 107]) удовлетворяет 
условию (1). Тогда: 69



1) Если для некоторой последовательности £п— и функции feCA(G) 
имеет место предельное соотношение

maxi f ( z ) — £  fim (£ ) am ( f; G ) pm ( G; z ) I = о ( e, ( £n ) ) ,n-> + oo,
m = 0

то функция f(z)=a0(f; G).
2) Если ограничен обратныйF0_1:Ca ( G ) —>Ca ( D)  [2. C. 160] оператор 

Фабера и справедливо предельное соотношение

maxif ( z ) -  £  Mm ( € ) a m (f; G ) p m (G; z) l = 0 (  e, (£)  ) , £->w, (3)
zeG m *  0

то 2тг -  периодическая функция ) + i . f ( 0 ( e1* ) ) имеет произ­
водную функцию (г — 1/-го порядка, непрерывную на К по Липшицу:

VXleR Vx2eRl ( f  ( 0 ( е * )  ) + i . f  ( ф( е ' х ) ) ) (г_1) I Ц I < (4)

—Ci (f; G) • I x2 x2 1,
где i/i-  конформный гомеоморфизм G \D  на C\G[2. C. 54], a g -  функция, 
тригонометрически сопряженная с функцией g.

3) Если ограничен прямой F0:CA(D)—>CA(G) [2. С. 154] оператор 
Фабера и для метода суммирования ц рядов Фабера (2) существует 
постоянная c2(G )>0, такая, что

maxi 2  Mm (? ) ( f; G ) еш  I <c2 ( G ) . max I a0 ( f; G ) + (5)
— m  =  0  ~  * < x o r

+ f ( # ( e 1*) ) + i . f ( # ( c “ ) ) I,
и функция f(0(eix) ) + i . f(i/i(ebt)) удовлетворяет условию (4), то выпол­
няется соотношение (3).

Таким образом, если метод суммирования д рядов Фабера (2) удов­
летворяет условиям (1) и (5), а жорданова область GcC со спрямляемой 
границей такова, что нормы операторов Фабера

II Fo НсА (D)-CA (G) < +<х>

и II Fo-1 И с А (G) -.сА (D) <  + oo (G - inverse Faber set [3. С. 3]), то этот метод 
суммирования д является (опр. см. в [1, С. 282] или [4, С. 411]) 
насыщенным с приближением насыщения порядка 0(е,(£); и классом 
насыщения, состоящим из всех непрерывных на G и аналитических в 
G функций, которые удовлетворяют условию (4).
, Следствие. Пусть GcC -  жорданова область с гладкой границей, удов­

летворяющей ограничению С. Я. Альпера [2, С. 179; 5, С. 428]. И 
пусть метод суммирования д рядов Фабера (2) удовлетворяет условию 
(1) с r = 1 и условию (5) (примеры -  методы Фейера Гб, С. 19], Абеля-  
Пуассона, Чезаро (С, г) при любом г>0, Гёльдера Нг при любом г>1). 
Тогда класс насыщения состоит из всех функций, которые непрерывны 
на G по Липшицу

VZieG Vz2gGI f ( z 2 ) -  f ( z2 ) l<c3 ( f; G ) . I z2 — z 2 1 
и аналитичны в G.
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