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ИНТЕГРАЛЬНО-РАЗНОСТНЫ Й ОПЕРАТОР 
В ГЕЛЬДЕРОВСКИХ ПРОСТРАНСТВАХ

В тезисах автора [1] получено интегральное представление
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Из (1) нетрудно получить

(Su,^) ( t )  = +ln
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где введены следующие обозначения:

(Sbyi) ( t ) - i ^ W l ^ d x ,  (3)

(Ry,) ( t )  = i  v i l k i f L O d x ,  t e [ 0 , l ] .  (4)
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Чтобы узнать свойства сингулярного оператора (2),  нужно изучить 
оператор R.

Определение [2. С. 24]. Функция f, заданная на [0,1], принадлежит 
классу Н '‘’” ( [0 ,1 ] ) = Н  , если найдется А > 0 ,  что

If ( x  + h )  - f  ( х )  1<А1Ы“ ( Ы Ь Г ^ )  “, I h K y

для всех X, х + Ье[0,1]. Здесь 0<к<1, п>0.
Замечание 1. [2. С. 24] Если ввести в № ” норму

II f 11к,а = max I f ( х )  + sup I f (x  + h )  -  f ( x )  I. I h г ' ‘ ( Inl h
x e [ 0 , l ]  X, х + Ье[ ОД]

TO № “ будет банаховым пространством ( № °  = № ).
Теорема. Оператор R, задаваемый ф ормулой(4), ограничен из про­

странства №  в пространство
Д о к а з а т е л ь с т в о .  Пусть 0 < h < - A ;  х, х + Ь е [ 0 , 1 ] .  Тогда

( R ^ ) ( x  + h ) - ( R ^ ) ( x ) = T  — + +
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x + h - r  о x + h - 7



+ f  ( ^ ( х ) - И О )  ( ^ ^ - ^ ) d T < I i + b + l 3 .

Оценим Ii, І2, I3.

I l l  l<ll(0llkl "1” ( х  + Ь - т ) ‘"~Мт I <CII(0 llkh\
x + h

11 2 1 < II (0 llkh' î  ̂ ІІкЬ^ЬІ-

IІЗ I < II (0 likh] i i L _ l l ^ d T  < h ‘‘ II llkl < С II p llkh\
r , x  + h —T q I + I

Из этих оценок следует,'что
I ( % )  ( X + h ) -  ( R(o) ( X ) I < Cl  II (О llkh“ln ^ .

Теорема доказана.
Замечание 2. Можно показать, что оператор R не ограничен в про­

странстве Н‘‘.
Замечание 3. Свойства особого интеграла типа Коши в гельдеровских 

пространствах хорошо изучены. Поэтому из формулы (2) можно, учи­
тывая доказанную выше теорему, выяснить действие оператора (3) в 
пространствах Ш.
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В. В. МИТЮШЁВ

УЧЕТ РАЗНОСТИ ДЛИН БЕРЕГОВ ТРЕЩ ИН 
В МЕХАНИКЕ РАЗРУШ ЕНИЯ

В математической теории трещин плоские трещины рассматриваются 
как разрезы на плоскости с берегами одинаковой длины (см. напр. 
[1,2]У  Об измерении берегов трещины говорилось в [2. С. 34, 117]. Если 
рассматривать нормальный отрыв, то, естественно, малую разность длин 
берегов трещины можно положить равной нулю. Однако в случае 
поперечного сдвига даже незначительная разность длин берегов трещины 
может сыграть решающую роль в механизме разрушения.
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Рис. 1. Сечение цилиндра 
Рис. 2. Схема роста трещины

Рассмотрим длинный цилиндр с трещиной (сечение изображено на 
рис. 1 ), который катится по поверхности а под действием сил, прило­
женных сверху цилиндра. Если верхний берег трещины длиннее нижнего, 
то разрушение будет происходить по схеме, изображенной на рис. 2 .

Для математического моделирования описанной ситуации применим
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