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Дифференциальные уравнения и оптимальное управление 
Differential Equations and Optimal Control 

ПИСЬМО В РЕДАКЦИЮ
LETTER TO THE EDITORS

В статью А. Л. Гладкова и Т. В. Кавитовой «О начально-краевой задаче для нелокального параболи-
ческого уравнения с нелокальным граничным условием», опубликованную в издании «Журнал Бело-
русского государственного университета. Математика. Информатика» (2018, № 1), необходимо внести 
исправления, не влияющие на приведенные в ней результаты. Текст после формулы (13) и до конца 
доказательства теоремы 2 следует изложить в новой редакции:

«Применяя принцип сравнения для решений задачи (8) при e1 ≤  e2, получим u ue e1 2
≤ . Переходя к пре-

делу при e → 0 в (13) и используя теорему Лебега о предельном переходе под знаком интеграла, можно 
сделать вывод, что функция u x t u x tm , lim ,( ) = ( )

→e e0
 удовлетворяет в QT уравнению
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В силу свойств функции Грина функция u x tm ,( ) является решением задачи (1) - (3) в QT . Несложно 
показать, что u x tm ,( ) – максимальное решение задачи (1) - (3) в QT . Теорема доказана».

Доказательство теоремы 3 следует изложить в новой редакции:
«Пусть w x t u x t u x t, , ,( ) = ( ) - ( ) и T T0 0∈( ), . Тогда w x t,( ) удовлетворяет неравенствам
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где qi x t,( ) (i = 1, 2, 3) - неотрицательные непрерывные в QT0
 функции, удовлетворяющие в силу усло-

вий теоремы соотношению
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здесь q - некоторая положительная постоянная. Отметим, что справедливы неравенства
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где M - некоторая положительная постоянная.
Предположим, что функция y x C( ) ∈ ( )2 W  и постоянная l обладают следующими свойствами:

0 1< ( ) ≤y x  в W, y x( ) ≡ 1  на ∂W,

l k x y t y t y dyl, , ,( ) ( ) ( ) <-∫ q y3
1 1

W

 на ST0
,

 l q
y q

y
> + ( ) +

( )
+

+

M
x M

x
p

r
1

1

W
D W

W
max ,  

(17)

где W  - мера Лебега множества W.
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Положим
 w x t t x h x t, exp , .( ) = ( ) ( ) ( )l y  (18)

Докажем, что w x t,( ) ≥ 0 в QT0
. Предположим, что это неверно. Тогда существует точка x t T1 1 00, ,( ) ∈ × ( ]W  

x t T1 1 00, ,( ) ∈ × ( ]W  такая, что min , , .
QT
h x t h x t

0
1 1 0( ) = ( ) <  Если x1 ∈ W, то

h x t h x t h x tt 1 1 1 1 1 10 0 0, , , , , .( ) ≤ ∇ ( ) = D ( ) ≥


Учитывая последние соотношения и (15) - (17), подставив выражение для w x t,( ) из (18) в первое 
неравенство из (14), в точке x t1 1,( ) получим
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Если x1 ∈ ∂W, то в силу (17), (18) и второго неравенства из (14) имеем
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1 1 1 1 3

1
1 1 1 1 1, , , , , , .( ) ≥ ( ) ( ) ( ) ⋅ ( ) > ( )-∫ q y

W

Так как T0 можно выбрать произвольным в промежутке 0, ,T( )  то полученные выше противоречия до-
казывают утверждение теоремы. Теорема доказана».
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