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Пусть на множестве функций [ ]= ,X C a b  или 2= [ , ]X L a b  определен 

функционал :F X R→ , с известными значениями ( )F xν  и значениями первых 

вариационных производных ( )
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 в узлах { } =0( ) .nx t Xν ν
∈  Предполагаем, что узлы 

интерполирования ( ) ( )i jx t x t≠  при i j≠  для любых [ ],t a b∈ .  
Обозначим фундаментальные многочлены относительно произвольной 

чебышевской системы функций в интерполяционной формуле Эрмита с двукратными 

узлами , ( )n kh x  и , ( )n kq x  ( = 0,1, ..., )k n ; ( ) ( ), , 1,
1( ) = ( ) ( ) ,
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, , 1,( ) = ( ) ( ),n k n k n kQ x q x q x−−  где 0,1, ..., 1k n= + ; ( ) ( ), 1 , 1 0n n n nh x q x+ += ≡ . Функционал 
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является для ( )F x  интерполяционным многочленом в форме Ньютона относительно 

двукратных узлов: 2 1
2 1

( ) ( )( ; ) = ( ); = , = 0, 1, ..., .
( ) ( )

n
n

H x F xH F x F x n
x t x t

+ ν ν
+ ν ν

δ δ
ν

δ δ
 

Теорема. Пусть для функционала ( )F x  в точке x X∈  справедливы неравенства: 
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δ
 1 2(0 , < )M M≤ ∞ . Тогда для нормы погрешности 

2 1( ) =nr x+ 2 1( ) ( ; )nF x H F x+− , где 2 1( ; )nH F x+  – интерполяционный полином вида (1), 
имеет место оценка  
 { }2 1 , , 1 1 , ,( ) ( ) ( ) , ( , , , ), = 0,1, ..., 1.n n n n n n k n kX X X

r x M h x q x M M M M h q k n+ ≤ + = +    

Приближенные интерполяционные формулы вида (1), могут найти применение 
для построения алгоритмов приближения функционалов, заданных на пространствах 
дифференцируемых функций, при решении отдельных задач, содержащих 
вариационные производные и дифференциалы Гато. Достаточно полная теория 
операторного интерполирования изложена в монографии [1]. 
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