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Î ÄÂÓÕ ÑÈÑÒÅÌÀÕ ÄÈÔÔÅÐÅÍÖÈÀËÜÍÛÕ ÓÐÀÂÍÅÍÈÉ
Ñ ÎÄÍÎÐÎÄÍÛÌÈ ÍÅËÈÍÅÉÍÎÑÒßÌÈ ×ÅÒÂÅÐÒÎÉ ÑÒÅÏÅÍÈ

À. Ï. Ñàäîâñêèé (Ìèíñê, Áåëàðóñü)

Òåîðåìà 1. Ñèñòåìà

ẋ = x(1− (x− y)(x2 − xy + 2y2)),
ẏ = y(−1− 8x3 + (5x + 4y)(x2 − y2))

(1)

èìååò èíòåãðèðóþùèé ìíîæèòåëü âèäà

µ(x, y) = 1 +
∞∑

k=1

f2k(x, y),

ãäå f2k � îäíîðîäíûå ïîëèíîìû 2k-òîé ñòåïåíè.
Äîêàçàòåëüñòâî âûòåêàåò èç ñîîòíîøåíèÿ

(mx(3x2 − 4xy − 5y2) + 7(x3 − 2x2y + 3xy2 + 2y3))f2m(x, y)−
−(1 + m)(3x + y)f2m+2(x, y) + 2y(x + y)((x2 − 2xy + 3y2)f ′2m,y(x, y)+

+f ′2m+2,y(x, y)) = 0.

Òåîðåìà 2. Ñèñòåìà

ẋ = x + x(27bx2(4(b− 9)x + 3(b− 7)y)− 9by2(8bx− 3(9 + b)y)),
ẏ = −y + y(27bx2(24y − (9 + b)x) + 9by2((7b− 81)x + 12(b− 9)y))

îáëàäàåò èíòåãðàëîì âèäà

U = xy + xy
∞∑

k=1

(x + y)kp2k(x, y),

ãäå p2k � îäíîðîäíûå ïîëèíîìû 2k-òîé ñòåïåíè.
Äîêàçàòåëüñòâî âûòåêàåò èç ðàâåíñòâà

9b((3(b− 15)x + (5b− 27)y)(3x2 − 2xy + 3y2) + 6m(3(3− b)(x− y)y2+
+2(b− 9)x2(3x + y)))p2m(x, y) + (1 + m)(3x + y)p2m+2(x, y)+

+y(x + y)(27b(y − x)((5b− 27)x + 3(b− 15)y)p′2m,y(x, y)− 2p′2m+2,y(x, y)) = 0.

Òåîðåìû 1 è 2 äîïîëíÿþò ðåçóëüòàòû ðàáîòû [1].
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