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В.А. ЕМЕЛИЧЕВ, О.В. КАРЕЛКИНА, КГ. КУЗЬМИН 

О РАДИУСЕ КВАЗИУСТОЙЧИВОСТИ МНОГОКРИТЕРИАЛЬНОЙ
ЗАДАЧИ ЦЕЛОЧИСЛЕННОГО ЛИНЕЙНОГО ПРОГРАММИРОВАНИЯ 

С ФИКСИРОВАННЫМИ ДОПЛАТАМИ 

A formula of the quasistability radius for the vector integer programming problem with fixed
surcharges has been found. 

Рассмотрим векторный вариант известной (см., например, [1]) задачи цело­
численного линейного программирования с фиксированными доплатами: 

Для любого натурального числа р в пространстве зададим две метрики
т. е. нормами вектора y=(y1, y2, ... yp) будем считать соответственно 

числа 

Под нормой матрицы будем понимать норму вектора, составленного из всех
ее компонент. 

Пусть В зависимости от выбранной метрики в пространстве

параметров векторного критерия f(x, С, D) будем возмущать эле­
менты пары (С, D) путем сложения этой пары с парами ( ) соответственно
из множеств 
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Как обычно [2-4], радиусом квазиустойчивости многокритериальной задачи 
поиска множества Парето 

Отметим, что ранее в [5] были получены нижняя и верхняя оценки радиуса 
устойчивости задачи Zm(C, D). 

Воспользовавшись очевидными неравенствами 

где и, положив 

, легко доказать следующие леммы. 

Лемма 1. Пусть Для всякого числа с условием 

и любой возмущающей пары справедливо соотношение 

Лемма 2. Если для некоторого индекса справедливо неравенство 

то 

Теорема. При любом натуральном числе т для радиуса квазиустойчивости 
(С, D) задачи (С, D) справедлива формула 

Схема доказательства. Очевидно, что в правой части последней фор­
мулы стоят неотрицательные числа, которые для краткости обозначим 

Случай l1. Вначале докажем, что . Если то это неравенство 
очевидно. Пусть . Тогда для любых векторов имеем 

Поэтому на основании леммы 1 для любой пары вектор 
Следовательно, 

Далее покажем, что . Пусть . Тогда существуют такие век­
торы что 

Поэтому найдутся такие положительные числа что 
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Воспользовавшись этими соотношениями и построив пару 

по правилам 

где , после несложных преобразований получаем 

т. е. Следовательно, 
Случай . Сначала докажем неравенство . Не исключая общно­

сти, будем предполагать, что . Для любой пары и любых 

векторов существует такой индекс , что 

Тогда согласно лемме 2 имеем . Поэтому 

Следовательно, 
Далее покажем, что Пусть Тогда существуют такие век­

торы что 

Пусть - матрицы с элементами , 

Тогда легко убеждаемся, что 

Следовательно, 
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